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Esercizio 1. Determinare l'immagine della restrizione della funzione

f(x, y) = x2 − xy + y2

al bordo della corona circolare di raggio interno 1 e raggio esterno 4.

Esercizio 2. Sia DR ⊂ R2 il disco di centro l'origine e raggio R. Poniamo

SR =
{

(x, y, z) : z = xy, (x, y) ∈ DR

}
.

Calcolare

lim
R→+∞

Area(SR)

[Area(DR)]3/2
.

Suggerimento: L'area Area(SR) è data dall'integrale super�ciale
∫∫

SR
1dS. La

super�cie SR non è altro che il gra�co della funzione f ristretta a DR.

Esercizio 3. Calcolare, per ogni a > 0 la soluzione ya(x) del seguente problema:
ay′′(x)− y(x) = sin(x/a),
y(0) = 0,
y′(0) = 0,

dopodiché calcolare, per ogni x ≥ 0 �ssato,

lim
a→0+

ya(x).

Esercizio 4. Determinare l'insieme di convergenza della seguente serie

∞∑
i=1

(−1)n+1nen√
1 + 2n

x2n.

Suggerimento: Usare la sostituzione t = x2.


