Esercizi 5 - Valore atteso condizionato

Esercizio 1. X e Y sono v.a. sullo stesso spazio di probabilita (Q,&,P). X
segue la distribuzione di Bernoulli di parametro p, mentre Y e tale che

0 t<0, 0 t<—1,
PY<tX=1)=<t te0,1), PY<tX=0={t+1 te[-1,0),
1 t>1, 1 t>0.

Calcolare legge, valore atteso e varianza di Y.
Calcolare E[Y|X = t].

Esercizio 2. La v.a. Y & bernoulliana di parametro p € [0, 1]. La v.a. X ¢ tale
che
0 t <0,

P(X <ty =0) =

0 t <0,

P(X <ty =1)= ot
1—e™# t>0.

Calcolare la legge di X, la sua densita (se ben definita), valore atteso e varianza.
Calcolare E[X|Y =t] e E[Y|X =]

Esercizio 3. La v.a. Y segue la distribuzione di Poisson di parametro A > 0.
La v.a. X e distribuita sull’insieme {0, 1} e

P(X =1y =k) = Vk € No.

k+1
Calcolare la densita delle v.a. X e Z = XY
Calcolare E[Y|X =t] e E[X|Y =t].

Esercizio 4. La v.a. X segue la distribuzione binomiale di parametri 2 e % La
v.a. Y prende valori nell’insieme {—1,0,1}. Sapendo che

P(Y =j|X =0) = alj|
P(Y=jX=1)=b1-j) j=-1,0,1
P(Y = j|X =2) = ¢(2 - )
Determinare i valori delle costanti a, b e ¢. Calcolare la densita congiunta della

va. (X,Y).
Determinare E[Y|X = ¢].



